DEVOIR SURVEILLE N° 3
3°F — Le mercredi 21/11/2007

Calculatrice interdite

m EXERCICE 1.

1) Développer et réduire ces nombres de fagon & obtenir I’écriture la plus simple possible :

a=(VE-1) +(va+va) b=v2(V6+1) - V3(2-V3) c= (3V5+5v2) (Vio - 3)

2) Calculer ces nombres et donner les résultats sous la forme la plus simple, sans racine carrée au dénominateur :

10v3 3-2
d:— e =

V5 V21
m EXERCICE 2.
On donne 'expression littérale suivante : E = (42 — 5)(5x — 3) — (4x — 5)?
1) Développer et réduire E.
2) Factoriser E.
3) Calculer la valeur de E lorsque :
a) z= V2
1
b) o=-

m EXERCICE 3.

Montrer par le calcul que ces nombres sont égaux :

3 VT
a=3V75— 427 — 2/3 b:\/—2_8><\/%><\/—1_5 c=(3-v6) (V3+V2)

m EXERCICE 4.

La figure ci-contre n’est pas a 1’échelle et n’est représentée en vraie P
grandeur. Elle ne sert qu’a indiquer la disposition des points de B
cet exercice.

La figure n’est pas a reproduire.

M
On donne les longueurs suivantes en cm :
o« PM =BM =6
o MN =32 A

. MAZ\/?

1) Montrer que les droites (PN) et (AB) sont paralléles.

2) On donne AB = 2v/2 cm.
Calculer la longueur PN.
3) On donne les valeurs approchées des cdtés du triangle MAB :

e AM =+/2~1,41 cm
e BM =+/6~2,45 cm
e AB=2y2~283cm

a) Démontrer que le triangle MAB est rectangle.
b) Calculer I'aire du triangle MAB, et donner le résultat sous la forme /a ol a est un entier.

m POUR CHERCHER. ..

Démontrer que si n est un nombre entier positif, alors le nombre N = (n + \/5)2 +(n— \/5)2 est également un nombre
entier que ’on calculera.

Utiliser le résultat trouvé ci-dessus pour donner la valeur de : (19 + v 19)2 + (19 — 19)2



CORRECTION DU DEVOIR SURVEILLE N° 3

m EXERCICE 1.

D a=(V6-1)"+ (VB+v2)’ 2) a—10V3 _ 10V3V5
a=(V6)2—2v6+ 1+ (V3)?+2V6+ (V2)? V5 V5v5
a=6-2¢6+1+34+2v6+2 dzlox/ﬁ
a=12 5
VA1)~ VB (2 V) =2
b=v12++v2-2V3 1+ (V3)? _3-V2
b=V4V3+V2-2V3+3 V2-1
b=2¢3+V2-2¢3+3 _(B-v2)(V2+1)
b=3++2 C(V2-1)(V2+1)
c= (3v5+5v2) (V10 - 3) _3V2+43- (V2 V2
¢ =350 — 9v/5 + 520 — 15¢/2 (v2)2 — 12
¢ =3v25v2 - 95 + 5V4V5 — 15V/2 3vV2+3-2-12
¢=15¢2 — 9v5 + 10v/5 — 1572 ‘= 1
c:\/g e:2\/§+1
m EXERCICE 2.
1) E = (4 —5)(5z —3) — (42 — 5)? 3) a) E=4(v2)?+3v2-10
E = 20z% — 122 — 252 4 15 — (1622 — 40z + 25) E=8+3V3-10
E = 202% — 122 — 252 + 15 — 1622 + 40z — 25 E=-2+3V3
E=42%243x— 10 1 1
+ b) E(/IXZE»)lngJrQ)
2) E = (4z —5)(5z — 3) — (4x — 5)(4x — 5) E(15)X<Z+Z>
E = (4z —5)[(5z — 3) — (4z — 5)] _ 9
E = (42 —5)(52 — 3 — 4z + 5) E=—Axg
= (4 — 5)(z + 2) E=—9
m EXERCICE 3.
a=3VT5—4v/27—2/3 po 3 VT c=(3-V6) (vV3+V2)
a=3v25v3 - 4V0v3 — 23 T VB V15 c=3V3+3V2 - VI8 — V12
a=15V3-12v3-2V3 3 c=3V3+3v2—-v9v2 - V43
a=+3 :ﬂﬂxﬂ/gxf c=3V3+3¢v7-3v7-2V3
o 3 _ BB c=V3
V3 W Les nombres sont tous égaux & /3, on
=3 a donc biena =b=c
m EXERCICE 4.
1) MP V6 BYE _ 3 MN  3v2 3v2xV6  3v2xv2V3 M\f _ 3
MA 2 /ﬂ MB V6  V6xv6 6 [}

, MP  MN
On obtient ’égalité VA= MB '

les points M, P, A et M, N, B sont alignés dans le méme ordre, donc d’apres

la réciproque du théoréme de Thales, les droites (PN) et (AB) sont paralléles.
2) Les droites (PA) et (NB) se coupent en M, les dr01tes (PN) et (AB) sont paralleles, donc d’apres le théoréme de

MP  MN

Thalds : — = 20 — 27 -

ales WA B AB donc V3=+3=

3) a) Le plus long c6té du tr1angle MAB est [AB].
AB* = (2v2)? = 4(v/2)* = 8

MA? + MB? =
On obtient Pégalité AM? = BA%> + BM?AB? =

Pythagore, le triangle ABM est rectangle en B.

MAxMB V2xv6 V12 »AV3

b) AireMAB =

m POUR CHERCHER. ..

N = (n+vn)? + (n — v/n)? = n? + 2nn +
En prenant n = 19, on obtient (19 + v/19)2

22 2

(V)% + n — 2ngm +

: on en tire que PN =

=+/3 cm?

\/§x2\/§:2\/6cm

(vV2)2+ (V6)? =2+6=38

MA? + MB?, donc d’aprés la réciproque du théoréme de

(Vn)?2 =2n2+2n=2n(n+1)
+(19-v19)2=2x 19 x (194 1) = 38 x 20 = 760



