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Devoir surveillé n° 3

durée : 1h

Exercice 1: (5 points) Etude d’une fonction exponentielle

On considere la fonction f définie pour tout x de R par
f(x) = (1 —x%)e~.

a) Déterminer la limite de f en +co puis en —oo.
b) Etudier les variations de f. Récapituler les résultats dans un tableau.

Exercice 2 : (5 points) Etude d’une fonction exponentielle

On considere la fonction f définie sur R par
f(x) = —3eX+3eX— 7.

1. Etudier les limites de la fonction f en +co et en —oo.
2. Etudier les variations de la fonction f. Récapituler les résultats dans un tableau.

Exercice 3 : (7 points) Etude d’une fonction rationnelle

On considere la fonction numérique f définie sur Iintervalle | =]0, +co[ par

3 1
fX)=x+-—=.
x) v
et on note C; sa courbe représentative dans un repére orthonormé (O, T, 7).
1. Déterminer la limite de la fonction f lorsque x tend vers +co.

2. &) Montrer que, pour tout x strictement positif, f(x) peut s’écrire

x3+3x—1
f0)=—5—.

b) Déterminer la limite de la fonction f lorsque x tend vers 0. En déduire I’équation d’une asymptote a la courbe
Cs.

3. On considere la droite A d’équationy = x.
a) Montrer que A est asymptote a la courbe C¢ en +oo,
b) Déterminer les coordonnées de K, le point d’intersection de la droite A avec la courbe Cy.
4. a) Calculer f’(x) et montrer que I’on a, pour tout x > 0,

(x — 1)?(x+2)
f'(x) = —a
b) Etudier le signe de f’(x). En déduire le tableau de variations de f.
c) Déterminer une équation de T, la tangente a la courbe C; au point A d’abscisse 1.
5. Représenter les droites T et A ainsi que la courbe C; dans le repére (O,T,7).

‘ Exercice 4 : (3 points) Recherche d’asymptote ‘

On considere la fonction f définie pour tout réel x 7 —2 par

X2 —X—6+2e%
f) = 2+X

1. Déterminer les 3 constantes réelles a, b et c telles que I’on ait, pour tout x # —2 :
—X

ce
f(x)=ax+b+ .
(X) =ax+b T x

2. En déduire que la droite d’équation y = x — 3 est asymptote a la courbe de f en +oo,



