Analyse (6) 1gc

Etudes de fonctions rationnelles

Exercice 1 : Une fonction rationnelle simple‘

On consi@re la fonctionf définie surl =] — 10; 1[U]1; 10[ par

1+x
1-x

f(x) =

et on noteC; sa courbe re@sentative.
1. a) Déterminer I'expressioli’(x) de la fonction érivée def.
b) Déterminer le signe d&(x) sur .
¢) En céduire le tableau de variation de
2. On consieére la droite) d’equationy = 1.
a) Determiner l'intersection de la droifeavec la courb€;.
b) Etudier les positions relatives @ etA.
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3. Déterminer uné&quation dél; et T,, les tangentes respectiv@$a courbeC; aux points d’abscisse 0 et 2.

4. repiesenter sur un &me graphique les courbAsT, T, etCs.

‘ Exercice 2 : Etude d’une fonction rationnelle ‘

On consi@reCy, la courbe refsentative de la fonctioh définie sur ]Q +co[ par

1
f(x)——g(
etA la droite déquation
_ 1X 1
=78 3

1. Etudier les variations de la fonctioh(autrement dit calculer saédvée f/, etudier le signe de cetteédvée, et

dresser le tableau des variationsfde
2. Repesenter, dans unéme regre orthonormal, les courb€s etA.
3. a) Déterminer graphiqguement les points d'intersectioCdetA.
b) Retrouver ces points d’'intersection par I'aliye.
c) Etudier les positions relatives @& etA.

‘ Exercice 3 : Etude d’une fonction rationnelle ‘
2x+a
x+b
Déterminer les nombresetb sachant que la courlé&passe par les poinB(—1, 6) etC(4, 1).

1. SoitC la courbe déquationy = ou a etb sont des constantegalles.

2. On consiere la fonctionf définie parf(x) =

et H sa courbe re@sentative.
a) Donner I'ensemble dedfinition def (justifier).

b) Calculer I'expression de la fonctioredvee f'.
C) Etudier le signe dd’. En ceduire le tableau de variation de

d) Etudier les positions relatives de la courbeet de la droite cBquationy = 2. En particulier, peciser le

nombre de point(s) d’intersection.
e) Déterminer les coordor@es deA, le point d'intersection de la courl et de I'axeOx.
f) Calculer uneequation def', la tangenté # au pointA.

g) Montrer que# admet en un poind dont vous @éterminerez les coordo@as, une autre tangente pazh

T. Donner unéequation de cette tangente.
h) Tracer ces tangentes et la courklfe



