Analyse (14) 1gc 21 mars 2007
Suites geometriques

Exercice 1 : Une suite @ométrique simple ‘

On consiare la suite §n)nen définie pour tout entien paru, = 3"
1. Calculerug, us, Uy, etus.
2. Déterminer les caragtistiques de la suiteu),.

‘ Exercice 2 : Une suite @ométrique ‘

Soit (Un)ner UNE suite gonétrique de raison = % véerifiantuy, = 2. Détermineng etuyg.

‘ Exercice 3 : Une suite @ométrique définie par récurrence

On consiare la suite ,)nen définie par
=1 et Up+1 = 2Uy  pour tout entien > 0
1. Calculeruy, Uy, usz etua.

2. Déterminer les caragtistiques de la suiteug),.
3. Exprimeru, en fonction den.

Exercice 4 : A la banque : les interéts compogs

1. On place 10000 Euros sur un compte bancaraurerée au taux de 5% par an. On natg = 10000 etu, la
somme disponibla la fin de lan*™® anrée.

a) Calculeruy, up, us, Us.

b) Déterminerun:1 en fonction deu,.

c) Caracériser la suitelf,).

d) Quelle est la somme disponible au bout de 10 ans ?

€) Au bout de combien d’arées aura-t-on 20 000 Euros ou plus sur ce compte ?
2. Reprendre les questionsguedentes si le taux est maintenant dé8% par an.

| Exercice 5: De la Terrea la Lune |

Une feuille de papier a un di@éme de millingtre depaisseur. On noig = 0, 1. On la plie la feuille en deux, et on note
up I épaisseur du pliage obtenu. On recommence plusieurs fé@ésige suite cette dpation, et on note, I’ épaisseur
obtenue aps len®™€ pliage.

1. Calculer les valeurs dey, u,, us.

2. Caraceriser la suitey,) ainsi obtenue.
3. On plie la feuille 30 fois de suite. Quelle estfjaisseur obtenue ?
4,

Sachant que la distance Terre — Lune est d’environ 384 00@&mbien de fois faudra-t-il plier la feuille pour
obtenir cette distance ?

‘ Exercice 6 : Somme des premiers termes d’'une suiteegmétrique ‘

1. Développer chacune des expressions suivantes :
a (1-X)(2+X)
b) (1—-X)(1+X+X?
€) (1—X)(L+X+X2+X3)
d) (1—X)A+X+X2+X3+ X%
e) (1—X)(AL+X+X2+X3+X4+X5
f) et(I—X)A+X+X2+X3+X4+X5+...+ X1+ X" a votre avis ?
2. Soitu une suite gonetrique de premier term® et de raisom.
a) Exprimeru, en fonction dalg, g etn (n désignant un entier strictement positif).
b) En vous servant des questionggadentes, montrer que
1— qn+1

U+Up+U+---+Uy_1+Uy=Ug X 1 q
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Exercice 7 : Suite : une application directe du cours

On consiare la suite\(,) définie pour tout entien > 0 par
1
Vo=9 et Vi1 = —§Vn

Calculervy, vy, v3 etva.

Préciser, en les justifiant, la nature et les caestiques de cette suite.
Exprimerv, en fonction den.

Repgésenter graphiquement la suitg)(

CalculerS= vy + vy + - - - + v117. (Valeur exacte, puis valeur appraéea 1072 prés.)

a s~ wdPRE

Exercice 8 : Somme des premiers termes d’une suiteegmétrique

On consi@re la suite §onmetrique (n)nen de premier terme = 3 et de raisorm| = 2.
1. Calculeruy, uy, us.

2. Calculer la somme
i=10

S0 = Z)=U0+U1+U2+"'+U9+U10
1=

3. Calculer la somme
i=15

Si5 = Z:U0+U1+U2+"'+U14+U15
£

Exercice 9 : Lalongueur de la spirale‘

Sur la figure ci-dessus, chacun des demi-cercles a pougthiann rayon du demi-cerclegrédent.

Le bit de cet exercice est de calculer la longueur de cettalsgorsqu’elle est compés de 6 demi-cercles, le rayon
du plus grand mesurant 8 cm.

On noter, le rayon dun-ieme demi-cercle de la spirale ci-dessus, en pagantl.
1. Exprimerrps; en fonction dep,.
2. Montrer que £,), est une suite gonetrique dont on gcisera la raison.
3. Exprimerr, en fonction den.
4. Répondre au prokime poé en introduction.



