Analyse (17) 1gc 11 avril 2007

Deérivation —Etudes de fonctions

Exercice 1 : Tangente paralélea une droite donrée

On consi@reCs, la courbe re@sentative de la fonctioh définie surR par
f(X) =x% — 2x+ 1.

Montrer qu’il existe un poinf de la courb&s tel que la tangent@Cs enA soit paralklea la droite
d’équationy = x. Déterminer les coordor@es du poinA ainsi qu’uneéquation de cette tangente.

\ Exercice 2 . Coefficients indterminés \

On consi@reCy, la courbe reprsentative de la fonctioh définie surR par
f(X) =ax® +bx+c

ou a, b etc sont des constantesalles fixes.

Sachant qu€; passe par les poin&(2, —1) etB(0, 3), et qu’elle admet une tangente horizontale
enA, determiner les coefficients b etc.

Exercice 3 : Résolution approctee d’uneéquation trigopnométrique

On consiere la fonctionf définie surR par

f(X) = x— 3+ cosk).

1. Calculer la @rivée f’ de la fonctionf.
2. Montrer que cette @ivée \erifie f'(x) > 0 pour toutx € R.
3. Calculerf(0), f(m) et f(2m).

4. a) En vous servant des questionggadentes, montrer quesjuationf (x) = 0 admet une
et une seule solutioreellexg.

b) Déterminer un encadrement d’amplitude 1@e xo. Justifier.

Exercice 4 : Fonction cubique, lecture de graphique

On noteC la courbe repsentative de la fonctioh définie par uneécriture de la forme
X — axd + bx% +cx + d.

Cette courbe est repsenge sur la feuille annexe jointe.

1. a) Dresser le tableau de variation fesur [-3, 3].
b) Lire sur le graphique les valeurs d€0), f(1), f'(1) et f'(—1).
¢) Calculer, en fonction da, b, c etd la derivee f’ de f.
d) Utiliser ce qui pecdde pour éterminer les valeurs dg b, c etd.

2. On admet qud (x) = x3 — 3x + 1.
a) Tracer sur le rame graphique la droite d’équationy = —x.
b) Déterminer graphiqguement une valeur appgectes solutions deduation

XX —3x+1=—X

¢) Résoudre cettéquation par le calcul.
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Exercice 5 : Uneétude compkte de fonction polyrome
On consi@reCs, la courbe reprsentative de la fonctiof, définie surR par
f) =x2 — 3¢+ 2x+ 1.

1. a) Calculer la @rivée f’ de la fonctionf.

b) Etudier le signe dé’. En ceduire le tableau des variationstlén calculera en particulier
les valeurs exactes des extrema.

¢) Déterminer uné@quation ddl, la tangente la courbeC; au point d’abscisse 2.
d) Sans calculatrice determiner une valeur approeba 103 prés def(2,001)

2. OnnoteA la droite déquatiory = 1. Déterminer les positions relatives@getA. On piecisera
en particulier les points d’intersections de ces deux cesirb

3. On noteCy la courbe repgsentative de la fonctiopdéfinie surR par
g(x) = —x

a) Que peut-on dire de la courlig ?
b) Déterminer les points d'intersection @gavecC;. (Indication: on pourra calculef (—1)
etg(—1)).
c) Déterminer les points d&; qui posgdent une tangente padiaCg.
4. Tracer soigneusement, dans ungeporthonorra, la courbeC; ainsi que les droite§y etA.



